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Ingreso UTN

/ Unidad V

Funciones:

1) Determine el dominio y los ceros de las siguientes funciones:
a) f(x)=log(x—2)+log(x)—log(8)

Nota: Llamamos argumento a lo que se le aplica una funcién.

Por ejemplo, f(x) = x og(x)=In| x?+5
argu#lento argumento

de la funcion de la funcion
raiz cuadrada logaritmo
natural

Como en la funcién f solo tenemos logaritmos, sabemos que el dominio va a estar restringido, el
argumento tiene que ser mayor estricto que 0:

X=2>0AX>0—>x>2
Entonces, el dominio queda D = (2,+oo)

Ahora veamos si hay algun cero:

f (x)=log(x—2)+log(x)—log(8)=0

Por propiedades de logaritmos podemos escribir a f como:

(=T

Y sabemos que la funcion logaritmo tiene un 0 cuando el argumento es igual a 1 . Entonces solo basta
igualar el argumento a 1:

1x2—1x=1—>1x2—lx—1=0
8 4 8 4

Usando la resolvente llegamos a: X, =4, X, =—2. El —2 queda afuera porque no esta en el dominio.

Entonces, la funcidn tiene un ceroen x = 4.

b) h(x)= Iog(2x2 +7x+3)



c)

d)

De nuevo, para ver el dominio miramos el argumento que el argumento de la funcién logaritmo sea
mayor estricto que 0:

1
2x? +7X+3>0—)(2X+1).(X+3)>0—>(X+EJ.(X+3)>0
Para que se cumpla la inecuacién, ambos tienen que tener el mismo signo.

1 1
X+=>0->X>—=
2 2 OX>——

X+3>0—>x>-3
1 1

X+=—<0—>Xx<—=
2 2 > X<-3

X+3<0—>x<-3

1
Quedando la unién de estos dos intervalos: D = (—oo,—S)U(—E,+OOJ

Para ver los ceros: 2X° +7Xx+3=1—>2x*+7x+2=0
Usando la resolvente llegamos a X, =—0,3138, X, =—3,1861. Verificamos que ambos estan dentro del

dominio de la funcidn.

1

g(x):m

Para hallar el dominio, tenemos que tener en cuenta tres cosas. Que el argumento del In tiene que ser
mayor estricto que 0, que el denominador no puede ser 0 y que el argumento de la raiz tiene que ser
mayor igual a 0 (como trabajamos con nimeros reales, no consideramos posibles las raices pares de
numeros negativos).

Entonces,
x>0 ,JInx#0>Inx20—>x=1lyInx>0—>x>1
D=(l,+oo)

Para ver los ceros, igualamos la funcién a cero (algunos dicen anular la funcién):

9(X)=%=0

No hay manera de que esta expresion sea nula, el denominador tendria que ser infinito. Por lo tanto, la
funcién no tiene ceros en su dominio.

1
S(X): 1
2-2%
1 1
Veamos el dominio: X#0y 2—-2*#0—>2*#2—>x=1
D:R—{O,l}

Como en el caso anterior, no tenemos manera de generar un 0. Por lo tanto, no tiene ceros.
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e) t(x)= In(e2X —1)

Para ver su dominio, el argumento de la raiz tiene que ser mayor igual a 0 y el argumento del In tiene
gue ser mayor estricto a0:

In(e2x_1)20_)e2x_121_)62x22_)|n(ezx)2|n(2)—)2XZ|n2—)XZIn72—)XZIn(\/§)

e —1>0—e* >1—>In(e2x)>lnl—>2x>0—>x>0

Entonces el dominio quedaria D = [In \/E, +oo)

Para los ceros, planteamos lo mismo de siempre
In(e2X —1):O—>e2X 1=1->e¥=252x=In2->x=In/2

La funcién tiene un cero en In \/E
2) Dadas f y h, en cada caso determine...

Antes de comenzar, una funcién compuesta es una cadena de funciones aplicadas una a continuacion de la otra.
Ahora vamos a verlo mejor con los ejercicios.

a) f(x)=[x/,h(x)=logx
Hacemos las funciones compuestas que nos piden:

f(h(x))=fh(x) =log x
n((f(x))=togf (x) =log]

b) f(x)=e" h(x)=2x

foh(x)
ho f (x)

De la misma manera que en el punto anterior,

o f(x)= In(x2 —1),h(x)= 4—x

3) Determine el dominio e imagen...
a) f (X) =3

Como no hay ninguna condicién sobre el dominio, sabemos que Df =R
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Como el nimero 3 elevado a una potencia (negativa o positiva) nunca serd negativa ni nula, el conjunto
imagen serd If =IR" (los reales positivos).

Veamos si podemos despejar y en funcion de x:

y=3>"> Iogs(y):2x—1—>Iogs(y)+1:2x—>%+%|oga(y): X

1 1
Entonces, nuestra funcién inversa es f (X) = E +§ log, (X) y f1:R" SR

b) f(x)=In(x-1)-2
Veamos Df = (1, +OO) y como es una funcidn logaritmica, sabemos que If =R.
Ahora, intentemos de despejar y en funcion de x para encontrar la inversa:
y=In(x-1)-2—>y+2=In(x-1)>e"? =x-1->e""? +1=x

Entonces, nuestra funcién inversaes f~1(x) =1+ e**2 y f1R —)(1, +oo)

c) f(X):

Para hallar el dominio, tengamos en cuenta que el denominador tiene que ser distinto de 0:

3—2x¢0—>x¢g

Entonces, Df :R—{g}

yIf=R-— {— 5} porque la restriccién del dominio nos trae una restriccion en la imagen.

Ahora, busquemos la inversa:
X—3
3-2X

y= —>3y-2xy =Xx-3—>3y—-2xy+3=X—> 3y +3=X+2Xy

3y+3:X
1+2y

Entonces, f_l(X)=3X+3 con f1:R- —1 —>R- E
2x+1 2 2

.Por la forma en que quedd la inversa tenemos que cambiar la imagen de f:

-

d f(x)=x*-4

3y+3=x(1+2y)—>
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Tenemos Df =R porque no tenemos restricciones en el dominio.

If = [—4, +oo) (es una cuadratica comun corrida)

Busquemos la inversa:

y=xX-4->y-4=x" > Jy-4=x

Conx > 0.
Entonces, hay que cambiar el dominio de f por Df = [O,+oo) . Mientras que f_l(x) =+/X+4 con

f:[-4,+00) >[0,+o0)

4)Dadas f(x)=Inxy h(x)=x+3

a) Halle dominio e imagen de cada funcion:

f:(0,40) >R
h:R—->R

b) Sies necesario efectué...
Primero, veamos la inversade h: y =X+3—>Yy—-3=X

h_l(X)=X—3 conh™:R—>R

Ahora veamos la compuesta:

h™of (x):ln(x)—3 con h™of :(O,+oo)—>]R
f Ohfl(x)zln(X—B) con foh™ :(3,+oo)—>]R

5) Represente graficamente las siguientes funciones...

-1 x<0
2) f(X)z{Zx x>0

[
1-\.

|
1.0

—1.0 —0.5 I
' {x from —11to 1)
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—-10F

In(x-1) X< -3

o) g(x)=12 x|<3
x+2/+1 X>3
Bl
[‘:ué
—_— ._? (x from -5 to 5
: = Reilogix — 11
o "
—4 _32 - 2 4 _
—2] — x4+ 2]+1

2" X>2
G P
1 II
I'. 35 II|
| a0 /
\ f
25 j.-'
) 20 /
\ /
15
10
. 5 —>
-6 —4 —2 ' 5 4 gl

Problemas:
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1) Escriba una férmula para cada una de las siguientes funciones:

a) A(X) es el area de un tridngulo equildtero de perimetro x.

Sabemos que a+b+C =X la suma de sus lados igual al perimetro. Como es un tridngulo equildtero

X
todos sus lados son iguales, 3a=X —>a= 5

B3

Mientras que la alturaes h = a.7

Para sacar esta altura, solo hay que dividir el tridngulo equildtero en dos triangulos rectangulos y usando

2 2
Pitagoras a® =h” + a —>h2=a2_a__>h= a2 1_£ _)h:a'_‘/g
2 4 4 2

Teniendo estos datos ya podemos sacar la formula del area:

A =20 a() =228, )= (B A= BL

b) F (X) es el area de un hexagono regular inscripto en una circunferencia de radio x.

De ser un hexagono regular X =1
Para sacar la apotema (a) tenemos en cuenta el tridngulo rectangulo con catetos [ /2 y r(x):
2 2 2
X 3 X
X=al+| = | sal=x-—>5a=,x*-2—>a=[2x* >a=432
2 4 4 4 2
Entonces, la formula del area queda:

F(x)=6x'2—\l/2§'x—>F(x)=gﬁx2

V (X) es el volumen de agua de profundidad x contenida...

Tenemos la altura total del cono (8m) y su didmetro (osea, su radio, 3m). Con esto, podemos
calcular el volumen total del cono. Pero lo que nosotros buscamos es una funcién que nos dé el volumen
del cono para cualquier altura.

V (8) :%7[.32.8 -V (8) = 247m?® Esta seria el volumen total.

Bajate los resueltos y respondé tus dudas en www.expuni.com




Ahora tenemos que buscar una relacion entre la altura y el radio:

3 r 3
—=—r==X
8 X 8

Fijate que si reemplazamos x por 8, llegamos a 3 que es el radio a los 8m. Lo mismo si
reemplazamos x por 0, tenemos radio 0.

Una vez que tenemos nuestra x, reemplazamos en la férmula del volumen:
3

V() :Eﬂ.rz.h -V (x) :lﬂ[g XT X—V (x)= lﬂ'i x> X >V (x) —3r X
3 3 8 3 64 64

d C (X) es el costo de produccién promedio...

Hacemos un promedio del costo por dia (suponiendo que cada refrigerador tarda 1 dia en terminarse)

1300 + 240x
cH=T

total para obtener el promedio.

, donde 240x es el costo de todos los refrigeradores. Y se lo divide por la cantidad

2) Para hacer una caja...

Como en cada esquina se corta un cuadrado de lado x, el largo y el ancho de la base rectangular pierden
2x cada uno. Mientras que gana x de altura al armar la caja. Quedando un paralelepipedo de 12 — 2x cm de
ancho, 18 — 2x cm de largo y x de altura.

Expresamos el volumen:

V(x)=abc—V(x)=(18-2x).(12—-2x).x >V (x) = 4x* —60x + 216

El dominio de esta funcién es R pero hay que restringirla a nuestro caso, ya que el cuadrado que
cortamos a la base no puede tener cualquier medida. En otras palabras, el volumen no puede ser negativo ni
0.

Entonces, 18—2X>0—>X<9A12-2x>0—>Xx<6
Nos quedamos con x < 6y no es posible cortar un cuadrado con el valor de lado negativo. Es decir, X >0.

DV =(0,6)

3) Un cable parabdlico esta tendido entre dos torres...

Ponemos nuestro sistema de ejes alineados en la altura minima. Y con ayuda de los datos sacamos:

f(x=0)=5 f(x=-50)=30 f(x=50)=30

Como la forma es parabdlica la funcién correspondiente va a ser una pardbola de la forma:
f (X) =ax’ +bx+c y con los datos anteriores sabemos que:

f(x=0)=a0*+b0+c=5-—>c=5

Ahora, para determinar los valores de a y de b planteamos el siguiente sistema:
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2500a+50b+5=30
2500a—-50b+5=30

Correspondiente a x = 50 y x = —50 despejamos y reemplazamos:
2500a = 25+50b — a:i+ib
100 50
2500 i+ib +50b+5=30—>50b+30=30—>b=0
100 50

Entonces, a = i
100

Finalmente, f (X) zﬁxz +5

4) Escriba una ecuacion que exprese el enunciado.

e Rvariadirectamentecont: R=Kkt

e Vesinversamente proporcionalaz: V =—

YA
e W es conjuntamente proporcionalasyar: W= k.(S + r)
En este caso, también podriamos escribir w = ks + kr
Nl N
proporcional proporcional
a a
S T

k
e Aes proporcional al cuadrado de t e inversamente proporcional al cubo de x: A =kt? +—
X
5) Exprese el enunciado como una férmula y utilice la informacion...

e M varia directamente con x e inversamente cony.Six =2 ey = 6, entonces M = 5

M :kx+5—>5:k.(2+%j—>k=%—>k:@

y 13 13
e S varia proporcionalmenteapyaq.Sip =4yq =5, entonces S = 180
180

S=kp+kq—>180=k.(4+5)—>k:?—>k=20

e W esinversamente proporcional al cuadrado de r. Sir = 6, entoncesw = 10

w :£2—>10:£—>k:360
r 36

6) El costo de imprimir una revista es directamente...

Segun el enunciado, llegamos a una relacion: X = k.(y+ Z) donde x es el costo de cada revista, y el

numero de revistas y z la cantidad de paginas de cada revista.

Reemplazamos para los primeros datos: 15 = k.(4000+120) —>k= i

824
Para la segunda parte: X = %.(5000+92) —x=18,54

7) La resistencia R de un alambre...
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R:kL+§

1 —>140:201,2k—>k:@
5 503

Con los datos del primer caso: 140 =k (1, 2+

Para el otro alambre: R:350. 3+ L —> R =89,06
503 0,008

8) Suponiendo que la poblacién de cierta ciudad...

a) Cual ser la poblacién en 2020? p(t)=4600.(1, 016)t para saber el t hacemos 2020—1980 =40
Entonces: p(t) = 4600.(1, 016)40 - p(t) =8680

b) En2080? 2080—1980=100 Entonces: p(t)=4600.(1,016)" — p(t)= 22497

c) Cuando se duplicara la poblacion del 1980? Primero veamos la poblacién en 1980, t=0
p(O) =4600 Y queremos el doble, 9200:

(1,016) =2—> 109, 5, (1,016') =l0g, 5;; 2 — 10g, s 2=t >t =44

9) Cierto elemento radioactivo tiene vida media...

a) Determine la constante k:
Kt
Tenemos ( (t) = 30.(%] y sabemos que la vida media es q(1690) =15

Sabiendo esto, podemos determinar k:

1 1690.k
15= 30.(§j 1690.k =1 es la tnica posibilidad de otra manera el dato de la vida medianosevaa
cumplir. Ya que 30.% =15

1

1690
b) Cuanto habra después de 2500 afios?

1 @.2500 1
q(t) :30.[5) —q(t)= 30'(@] —q(t)=10,76

Entonces, k =

Ejercicios integradores:

1)Dadas f:R—>R/ f(x)=ax’+bx+c,a=0..

Primero, veamos f o (X) =f (g (X))

Reemplazamos x = —1,

fog(-1)=f(g(-1)
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Necesitamos el valor de g (—l) , para esto, planteamos un sistema de ecuaciones con los datos de g1 para

hallar algun valor que corresponda:

m.(-1)+n=-3

—>n=-3+m
m.(2)+n=3

Reemplazamos 2M+M—-3=3—>3mM=6-—>m=2 . Entonces N=-1

Ahora que tenemos nuestra funcién g‘l (X) = 2X—1 busquemos g‘l (X) =-1
—-1=2x-1—->x=0

Y por propiedades de funcién inversa tenemos:

g7 (0)=-1=9(-1)=0
Volviendo a nuestra compuesta nos queda fogQ (—1) =f (g (—1)) =f (O) .

Ahora tenemos que hacer un procedimiento parecido al anterior para encontrar la funcion fy podés hallar el
valor de f(0):

a(-3)" —3b+c=-14

a( ) +2b+c=-4 —c=-14-9a+3b Reemplazamos

a(l)’ +b+c=-

4a+2b-14-9a+3b=—4—>-5a+5b=10—>b=2+a Volvemos a la anterior ¢ =—8—6a

Metemos todo en la Ultima ecuacidn:
a+2+a—-8-6a=-2—>-4a=4—>a=-1Entoncesc=-2yb=1

Y nuestra funcion queda:

f(x)=-x"+x-2
Evaluemos en f (0)2—02 +0-2->f (O):—Z

Por lo tanto, nuestra funcién compuesta:

fog(-1)=-2

2) Sean las funciones...

a) Df nDh Primero veamos los dominios por separado:

Parala f:
4 —X >0 Esto cumple porque es una raiz.
4—X>0—X<4 Junto con la anterior nos quedaria Df = (—oo, 4)

Parala h:
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x? —8x+15 =0 Con la resolvente tenemos X, =5X,=3 Dh= (—oo,3)u(3, 5)u(5, +oo)
Veamos la interseccién de ambos dominios: Df m Dh = (—oo,3) U(S, 4)
b) Elvalor de ef(x).ef2 enx=0

Reemplazamos: e2+lnﬁ.e—2 — e2+|n2.e—2 — e2+0,693.e—2 — e2-e0,693.e—2 =e0,693 — 2

c) Laecuacion de la asintota vertical a la curva representativa de h

1.5

— % from —2.5 to 10}

Del grafico podemos ver la asintota, que cumple la ecuacion x = 5.

3) Sean las funciones...
a) Determinar ¢ ( f _1)(6) :

Primero hallemos f — 1:

In(e**)=Iny —>3x+1=Iny —>x= In é+1= f(x)

Entonces, ¢ ( f ‘1)(e) = g(lne_'_lJ =g (EJ = _3.§+1:_1

3 3

b) El conjunto de ceros de s:
3x® —x* —3x+1=0
Probemos x = 1:
3.1°-1°-3.1+1=3-1-3+1=0

Entonces, x = 1 es raiz. Usando el método de divisién por Gauss:

3 -1 -3 1
1 3 2 -1
\32—10

. . 2 , . .
Nos queda el polinomio 3X° +2X —1. Buscamos las raices de este nuevo polinomio usando la

1
resolvente: X, = 3 X, =-1
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1
Entonces, los ceros de la funcidén s son: {1, -1, g

4) Sean las funciones...
a) Determine {X S Rl[ f (X)]2 +9f (O) =10f (X)}

b) Reemplazamos:
2
(e3x) +9.6° =10e¥ — e* +9 =10e>

6 3
(ex) —10<ex) +9=0 Y planteamos un cambio de variable z =¢*

2
(23) —10z° +9 =0 Volvemos a poner otro cambio de variable y = z°

y2 —10y +9=0 Con laresolvente llegamosa y, =1y, =9

Ahora, el procedimiento para volver atras y llegar a x:

y:23—>z=§/§

Entonces, quedan: 7, =1,7, = %/g y por ultimo:
z=¢"
2 2
Entonces, € =1—>Xx=0y e*=33* > Ine* =In| 33 —>x:§ln3
c) Determine h_l(Z)

Primero buscamos la inversa: 12—X =y >2X=Y—-Xy > 2X+Xy=Y > X.(27L y) =y —>X=

Evaluamos: h‘l(x):é—m‘l(z)=2T22—>h‘1(2):

N~

5) Dadas las funciones...

Determine Df mDg

Primero, veamos los dominios por separados:
Para f: 2—|1—X| > 0—>|1—X| <2
Separamos el modulo:

1-x<2v1l-x>-2
X>-1vx<3

Quedando —1< X< 3 y también ﬂf2—|1— X| ¢O—>2—|1—X| #0

Solo cumple el menor estricto: —1<x<3 Df = (—1, 3)
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Ahora veamos g:

1+x¢0—»x¢—1y£:§>0
1+X

Veamos entonces:
1-X>0A1l+Xx>0>x<lAax>-1

Vv

1-X<0Al+Xx<0—>x>1AaX<1

El segundo caso no cumple las dos condiciones.

Entonces Dg = (—1,1)
Y Df nDg :(—1,1)

6) Determine [k,l]ﬂ Dg sila funcién...

Primero, veamos el dominio de g:

—X+1>0AX+1>0—-o x<1lAaXx>-1
—X+1

X+1

>0 qvVv
—X+1<0AX+1<0—>x>1AaXx<-1

Como siempre, el segundo caso no cumple.

A esto hay que agregarle X+1#0—>x=-1
Entonces, Dg = (—1,1)

Veamos los ceros f:

| -8k £ /64K —4.(1- 2k).(-2-8K) x, —8k + /64K’ +8+16K — 64k

%2 = 24k 2 24k
—8k +/64k? +8+16k —64k? 8k +/16k +8
24k 24k

Como nos dicen que la raiz es doble (los ceros son iguales)

Planteamos 16k +8 =0 >16k+8=0—>k = —%

Entonces, [k,l] NDg = [—%,lj

7) Sean las funciones...

a) Determine las ecuaciones de la asintota horizontal y vertical...
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d)

X—b
gfl(x): m __Xx-b
g(x) mx+b m*x+mb

Para ver la asintota vertical, m’X+mb=0— m.(mx+b) =0

Entonces, m =0 ox = —b/m. Sim = 0, no existe funcién inversa ni lineal. Entonces, la ecuacion de la

. . b
asintota vertical cumple X=——,m=0
m
1
Para la horizontal y = — [Usando la teoria sobre funciones homograficas de la pagina 147]
m
Determine {X eR/(foh)(x)= 0} U{X eR/(fop)(x) 21}

Veamos las funciones compuestas:

1
foh(x)zf(lnx)ze?nH:O
N L
f o = f Z| |=e?2®
p(9=1{ |55

Veamos f compuesta con p:

-1

=1

Para que sea igual a 1 el exponente tiene que ser igual a 0:

1]1 1|1 1 1
=.|—|-1=0—>=.]-|=1—>|—|=2 Entonces X=*—
2 |X X X 2
Para f compuesta con h:

1 Inx

> _ e.e
e2e™e’t=0— e =0

e
No tiene solucién.
1

Entonces, los x que cumplen la unién de las dos restricciones {E’_E}

{xeR/p(x—1)=p(x+3)}

1

—|x=1=|x+3 > x-1=-x-3>2x=-2—>x=-1
X+3

l —
x-1

()

Primero encontremos la inversa,

L

g2 :y—>%x—1zlny—>x:2Iny+2 Entonces f’l(x)=2lny+2

Evaluamos: (l) =2In (1)+ 2> f* (1) =2
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8) Determine el valor real de x...
2log(log x) =log(3log x +2)—log 2 — 2log (log x)=|og(glog x+1j
2 3 2 3 > 3
Iog(log(x) )zlog(ilogxﬂj—)(logx) =§Iogx+1—>(logx) —Elogx—l:O

3
Planteamos un cambio de variable (CV): y =logx — y° 3 y-1=0

Con la resolvente tenemos:

1

= 21 = ——
Y1 Y2 5

Descartamos el y, ya que es negativo y no cumple con las restricciones del cambio de variable.
2=logx —10° =x — x =100

9) Determine el conjunto solucién...
e3x+2 +3e6x+2 — 4e2 _>e3x+2 +e6x+2 +e6x+2 +e6x+2 — eZ +e2 +eZ +e2

Entonces, ahora los exponentes y su cantidad tienen que ser iguales:

3x+2+3.(6x+2)=4.2 > 21x+8=8—>x=0

10) Determine los valores reales...

1Iog X
2 2

=16X
Aplicamos log en base 2 de ambos lados:
%lOsz 1 1 2

log, | x =log, 16x — log, XE'IOgZ x =log,16 +log, x — E(IOQZ x)" =4+log, x
Ahora hacemos un cambio de variable z =109, X y ordenamos para que quede una cuadratica:
1
~7°-71-4=0

2
Con la resolvente llegamosa 2, =4,2, =2
Volvemos atras con nuestro cambio de variable:

4=1log, X > x=16 y—2=Iogzx—>x:%

11) Sean las funciones...
a) Determine las ecuaciones...

Para la asintota vertical tenemos: X =1
Para la asintota horizontal tenemos: y =—2

b) Determinar el dominio de g:

Por un lado, tenemos \1—X* %0 —1—x*#0 para no dividir por 0.
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Y, por otro, el dominio de la raiz 1—X*> >0 — x> <1— /X S1—>|X|S1—>—1S x<1

Juntando ambos casos queda —1< X <1

c) El conjunto de ceros de h:
h(x)=0—>—[2x+1+1=0—[2x+1]=1
Separamos en casos:
2X+1=1—->2x=0—>x=0
2X+1=-1-52x=-2—>x=-1
Entonces, el conjunto de ceros queda como: {—l, 0}

d) Lafuncién f71..

Despejamos y en funcién de x:

yzgi:}—éy—yx=2x—1—>y+1=2x+yx—>y+1=x.(2+y)—>x=l/i1
1-x y+2
Entonces, f~(x)= x+1 con ffl:]R—{—Z}—ﬂR—{—l} (Para ver el dominio igualamos el

X+2
denominador a 0 y despejamos).

12) Determine las coordenadas...

Antes de ver la interseccidén, armemos un sistema de ecuaciones con los datos de cada funcién para poder
encontrar la férmula de la funcion:

a-b+c=3
4da+2b+c=0—->a=3+b-c, 3+2b=1—>b=-1 , a=2-c
a+b+c=1

8-4c-2+c=0->3c=6—>c=2

Volvemos a la ecuacidén de a: a=0
Entonces, f (X) =—X+2

Ahora hacemos lo mismo pero con los datos de g:
4+2p+q=2
—>0=4+p , 4+2p+4+p=2->3p=—"-6b->p=-2 q=2
1-p+q=5
Entonces, g(x):x2—2x+2

Ahora para ver la interseccion:
—X+2=X>=2X+2>x*—x=0

Con la resolvente llegamos a: X, =0, X, =1 reemplazamos en cada funcién para hallar la coordenada

restante (y) para los 2 casos:
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Casox =0:-1.0+2=2
Casox =1:-1.1+2=1

Entonces, tenemos dos puntos de interseccién: {(0, 2),(1,1)}

13) Dadas las funciones...

a) Determine {XE]R/2<'[(X)S10}
2<(x+1)"+1<10 5> 1< (x+1)" <95 1<J(x+1)" <O

Cuando eliminamos la raiz y el cuadrado aparece un médulo y vemos las dos inecuaciones por separado:
1<|x+] >1<x+1>x>0v-1>x+1—>x<-2

X+ <35> x+1<3>x<2vX+1>-3—>x>—4
Entonces, quedarian las restricciones: [—4, —Z)U(O, 2]
b) Determine f_l(O)

Primero veamos la inversa:

-2

y=log, (4x+2) >3 =4x+2—>

Ahora, evaluamos en f (0) = T_ — (0) =—=

c) Eldominiode g:

\V5x% —=10x #0 y 5x* —10x >0

De la resolvente sacamos X, =0, X, =2
Finalmente, vemos que cumple para (—oo,O)u(2,+oo)

|2x—
2x-1

=

14) Indique Df e If sies f:Dg — If / f (X)=

1
Observemos que si no estuviera el médulo se podrian simplificar todos los términos quedando I Como esta
el mddulo lo Unico que afecta es en el signo.
. . . . 1 1
Por lo tanto, si tenemos el mddulo lo Unico que va a cambiar es el resultado — si son mayoresa 0 o — si

son menores a 0.
Entonces queda If = {—1,1}
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Para el dominio: 2X—-1#0 — X ;t% Entonces Df = R—{%}

15) En el grafico la parabola pasa por los puntos...

a) Determine la ecuacién de la pardbola: y = ax® +bx+c
Por el grafico nos damos cuenta que a<0y c=0
Entonces nuestra ecuacion va a ser de la pinta Y = ax® +bx con a<0
Planteamos un sistema de ecuacidn con los datos que nos dan:
a+b=3
{25a +5b=-5
Entonces: Y = —X* +4X

—>a=3-b , 15-5b+b=-1—4b=16—>b=4ya=-1

b) Determine la ecuacidn de la recta:
Tiene la forma: y =mx+b con los datos armamos otro sistema:

2m+b=-2
-2m+b=-6
Entonces: y=Xx—4

—->b=-2-2m , -2m-2m-2=-6—>-4m=-4—->m=1yb=-4

c) Las coordenadas de los puntos de interseccion:

De ver el grafico sabemos que hay dos intersecciones. Una de las cuales se daeny = 0.
Para ver estas igualamos las dos ecuaciones:

X—4=—X*+4x—> X* —3x—4 =0 De la resolvente sacamos X, =4,X, =—1
Reemplazando x en la funcion llegamos al valor de y:

y=4-4—->y=0

y=-1-4—->y=-5

Entonces, las intersecciones son: {(4, O),(—l, —5)}

16) Dadas las funciones...
Determine Dh M Dt . Primero veamos los dominios por separado:

Para h:
5—X|—|x+2[=0—>[5-x>|x+2|

Vemos los casos:
3
5—x2x+2—>2x£3—>x£§

5-x<—-Xx—-2—->5<-2Absurdo.

Entonces queda: Dh = [—oo, g}
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Para t:
X2 —4x+5%0

4++/16-20

Por la resolvente llegamos a: —————— que no tiene solucidn dentro de los reales.

2

Entonces: Dt =R

Y la interseccién queda como: (—oo,—}

17) Observe el grafico...

a)

c)

_ 1
Determine ¢ ! (Ej Buscamos en el eje y el valor E y vemos que por donde pasa la recta, el valor

3
correspondiente a x es —E . Esto se puede deducir gracias a las propiedades de la funcién inversa y por

ser biyectiva.

( fo g)(l) =f (g (1)) Y por el gréfico sabemos que ( (1) =—2 quedando f (—2) y ahora hay que
darse cuenta que la recta f la parte de la izquierda tiene una pinta de y =—Xx+1
Entonces f (—2) =3.

( f— g)(—l) Entendemos esto por: f (—1) -g (—1)
Entonces, sacamos ¢ (—1) =0y f (—l) =2 quedando f (—1) -g (—1) =2
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