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EJERCICIO 2 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 2

(a)
Recordemos que el volumen de una caja se caleula haciendo: Ancho - Alto
- Profundidad. Entonces nos queda:

Vi) = z(30 — 2x)(40 — 2x)

(b)

Acqui hay gue tener ‘especial cuidado en hacer una correcta distineion
entre lo que es el domindo natural o de definicidn de una funecién, que es el
subconjunto de [ mas grande donde la férmula tiene sentide; ¥ el dominio
gue hace que la funcién V() tome valores eoherentes de acuerdo al problema
que estamos estudiando.

Por ejemplo, V'(r) estd definida ¥r = R, perosic = 15 = 30 — 20 < 0.
Esto no tendria ningiin sentido pues 30 — 2r representa la profundidad de la
caja, y no puede ser negativa. De igual forma se descartan los » < (.

Entonces nos queda que el dominio de 17 estd determinado por:

30 —2x =10
Dom (1) = = 0<r <15

o=

Asi: El dominio para V' que nos interesa a nosotros es (0. 15].

(c)

En el dibujo de V(x) — que lo pueden observar en la pigina siguiente

se puede apreciar que la misma se anula en r = 0 v en = = 15. También
se puede apreciar que en las cercanias de r = 6 alcanza un maximo. Esto
nos indica que si hubiéramos elegido r cercano a 6 habriamos obtenido un
volumen méximo para nuestra caja. En realidad se puede determinar con
exactitud el = que lo maximiza, pero requiere un estudio mas profunde de la
funcién V(z], el cual por ahora estd fuera de nuestro aleance.
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EJERCICIO 8 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 8
Introduccion

En este ejercicio v los dos proximos se trataran FUNCIONES LINEALES,
por lo que seria conveniente recordar algunas propiedades de las mismas. Las
funciones lineales son las de la forma:

Slry=mr+h

El pardmetro m se llama PENDIENTE, mientras que el pardmetro b se
denomina ORDENADA AL ORIGEN. La pendiente tiene que ver con la incli-
nacién de la recta, la ordenada al origen con el valor de f(0) que tiene una
interpretacidn geomeétrica: Es la altura sobre el gje y por donde pasa la recta
cuando atraviesa al mismo.

s importante tener en cuenta gue:

Valores de m = (1: Corresponden a rectas crecientes.
Valores de m < (: Corresponden a rectas decrecientes.
Si m = 0: La recta serid horizontal.

Conocidos dos puntos del grafico de una funcién lineal es posible recuperar
m v b. Veremos las diferentes formas de hacerlo a medida que resolvamos los
distintos items del ejercicio, teniendo presentes las consideraciones anteriores.

(a)
(1)

Se nos dice que (1,5) ¥ (—3,2) € Gra( f]. Entonces:

Sb=m-1+h
2=m-(-3)+b
(Jueda un sistema de dos ecuaciones con dos incognitas — m y & — muy

sencillo de resolver. Observen que por la pinta de este sistema lo mas conve-
niente seria restar las dos ecuaciones y despejar m.

3
Zd=dm=m= -
T i _'L
Ahora basta reemplazar en alguna ecuacion el valor de w para poder
despejar h.

:,\5=_—+E=;\E:=

15
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EJERCICIO 8 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

1. Si @ = 0: Entonces b = 0 y la igualdad dada en la ecuacion (5) se
cumple siempre. Entonces f(x) = m - sirve ¥m € R Elegimos pues
= {1 que es el mas sencillo v nos gqueda que:

flx) =0+« (Reeta nula)

2. Sia # 0: Entonces m = —:—:. Observen que si tomaramos b = () entonees
seria. n = (. Esta eleceién para b tiene como fnica ventaja que la
ecuacion para f(r) nos quedari como en el caso anterior.

Por lo tanto: Podemos elegir en cualguier caso:
fle) =0
¥ ésta eeuacion lineal nos servird como solueion ¥a'vh fijos = R
(b)
(1)
17
Jlay = a1\ observen que nos da el valor de b

(2)

£ = 3 + observen gue nos di el valor de &

(3)
RN DO S
[ =7 (- +d=+4=3
(c)
L@ L@ B3 | (4)
T :% m="0|m= —% Segiin la eleceion para
nuestra funcién:
flx) =0 =" ="0

A continnacion presentamos los gréficos de las mismas.
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EJERCICIO 10 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 10

Sabemos que g(l)) = 32 y que g(100] = 212. Como g es lineal entonces
glz)=mr+ b Resulta que el primer dato nos dice gue b = 32, por lo que
a

212 -32 1

100 -0 Ao

m =

Asi: 0
glz) = 5T + 32

Para encontrar fi.r) podemos pensar ahora que es una funcion lineal tal gue:

h(32) =0y h(212)= 100
. ;100500
Y 737" 5
== b =hir) —m'
5] 160
(reemplazo en &+ = 32) = H=1— % 32 = 5
. 5 160
= h(x) = i.: - —
’ a !

Comprobemos ahora que g{.r) ¥ fi(r) son mutuamente inversas. La razén
de gue esto sea asi es gue g(«) es la funcién que da la temperatura en grados
Fahrenheit conocida la misma en grados Centigrados; y coma hi(.r) realiza la
conversion inversa, no queda otra que como funciones, al componerlas nos de
la identidad, razén por la cual son mutuamente inversas. Lo comprobaremos
igual haciendo la cuenta®:

Hagamos pues la comprobacion:

i 160
glh(z)) = q (EI o T)

0 /5 160
=5 (a-f - T) a2

166
= r — + 32

5

r— 324 32

€I

"Nunea confundan a la funcién inversa de <) con % confuzién frecuente dado el

parecido en la notacion utilizada para designar a £7'(z) como funcién inversa de f(x).
Ambas cosas no tienen nada que ver y confundirlas puede ocasionar graves consecuencias
en laresolucidn de un problema.
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EJERCICIO 11 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 11

Introduecién Este ejercicio v los dos siguientes requieren cierta familiari-
dad con las llamadas FUNCIONES CUADRATICAS, que son las de la forma
fir) =az? + br+c,con a, b,c € R, ya#0.

Recordaremos aqui brevemente algunas nociones y formulas basicas para
trabajar con ellas.

Observen el signiente grafico que muestra la pinta de una funcién cnadrati-

ca a rasgos generales:

Figura 16: Grafico de nna funeion enadratica genérica com a = 0y dos raices.

/
4- D de s pacsbols
e Dotoocss ls paskbols
&8 cdnoavs hack anbe,
d ; d
2 smﬂiﬂt |
.-'II..I
—4 0 [\ Ri= X,=2 R=4 X
vl lI.'
- .‘JII
-2
L %
\, :
] \\‘ '\-n_._.-'-f"-j
v (R -
E |

flz)=z(z —4) —4=a82 45 4

A continuagién presentamos una serie de férmulas, que son las clésicas
para funciones cuadriticas v aguellas que deberian tener presentes para hacer
los ejercicios utilizando los caminos mas convenientes. Todas estas formulas
pueden_ deducirse de la expresion polinomial de la funeién cuadréitica sin
mayores complicaciones, como seguramente lo habran hecho en la tedrica.
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EJERCICIO 11

PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

flx)=ac" £ br + ¢

(Forma polinomial)

fle)=a"(x—z,)" +y,

(Forma canénical, la gue se consigue completando
cuadrados.

flry=a-(r—r)-(r—r3)

{Forma factorizada). Requiere que la cuadritica ten-
ga alguna ralz.

D= —dae

Discriminante de la paribaola:

m 5id=0= f tiene dos rafces distintas en E.

B S5id=10= {ftiene una raiz dohle.

m S5id< 0= f noftiene raices on B

N —h+ b — dac

2a

F.raz

Férmula para las rafces de fiz).

(Férmula para el =-vértice dela pardbola) En funcidn
de los coeficientes de la misma o de sus raices, sogiin
fuera necesaria.

™ ﬂ:‘r}

El y-vértice se obtiens aplicando-f({z) al s-vértice.

a0

Corresponde a pardibolas cincavas hacia arriba.

a = M

Corresponde a pardbolas efncavas hacia abajo.

Con las herramientas de esta pequefia infroducecion, los ejercicios sigu-
ientes deberfan salir sin problema.
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EJERCICIO 11 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

(¢)

Nuevamente r, = 0 pero y, = f(U] = —3. Como ademis a = 1 > 0
entonees la pardbola resulta concava hacia arriba. Para que el griafico sea
mas fiel conviene calcular las raices. No vale la pena usar la formula nsual
va que las raices de una pardbola ya escrita en la forma candnica se deducen
muy facil, como lo ejemplifica la siguiente cuenta:

Pl s e =32 =43

Teniendo @, y, v las rafces el grafico puede hacerse en forma inmediata:

Figura 19: Grafico para f(z) del Ej.: 11.c

2]
Ty = 0} gt = —WI0F = ».,-""j: a=—1<0:Im{fl = [—3. A0 )

Observen como el y, determina el corrimiento sobre el eje g

Este es el inico de los items donde la pardbola presenta sus dos raices
distintas. Ya anticipamos que para que una parabola tenga dos raices reales
distintas, es condicion necesaria v suficiente gue:

[ = 0 donde 1) = b — darc

El lector podri comprobar facilmente que efectivamente en este ejercicio
ocurre aguello, mientras que en los anteriores v el que sigue no.
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EJERCICIO 12 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 12

En este problema no es necesario hacer ningin dibujo. Todo lo que se
nos pide puede deducirse de las férmulas. A veces es bueno tener en claro
cudndo conviene hacer dibujos y cuando no, pues en ciertas circunstancias
no hacer dibujo hace que el problema se vielva pricticamente insoluble,
mientras que en otras hacerlo sélo nos hacen perder tiempo. Para lograr
formarse una correcta intuicién para saber cuando dibujar y cuando ne, es
requisito indispensable practicar mucho, pero eso creo no hacia tanta falta
mencionarlo.

(a)
Agui a = -2 <0, r, =0y, =05 y rf = rg =00,

s fix)creceen (—oc,r,) = (—oa, U] ¥ decrece en (), 45 ) pues es concava
hacia abajo.

» f(r) < 0%r c B, pues es concava hacia abajoy r =ry =z, = (.

= Todas las pardbolas aleanzan su extremo en x, = f(r) lo alcanza en
x =1l

Observen como analizando los distintos componentes de la enadratica es posi-
ble sacar muchas conclusiones, sin necesidad de hacer graficos. Eso no quiere
decir que quien se sienta mas comodo realizando un grafico de la mismo no
deba haeerlo, en lo absoluto. Pero hay que reconocer que a veces el tiempo
e5 importante y estar entrenado para ahorrarlo nunca es un mal hibito.

(b)

Claramente | = 0; r» = 3 v a = =2, Una manera sumamente itil de
caleular i, cuando se tiene la informacidn sobre las raices de la pardbola es
mediante la férmula:

1 + ra
=
2
No podemos dejar de mencionar la consistencia deeste hecho con el de que

una parabola con una imiea raiz doble tenga la misma sobre el wértice. ;Cnal
g5 el promedia de dos niimeros iguales? Saquen sus propias conclusiones.

Entonees:
3 3 3 0
'rl.l:_je:‘!)'r:.f['rr]:_,E"E'(__3):_

, (el promedio de las dos rafces)

2 2 2

al
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EJERCICIO 15 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 15

Introduecién Este ejercicio trata sobre las funciones homograficas, que
son las que se obtienen al cocientar dos funciones lineales que no sean una
miiltiplo de la otra.

Su formula general es:

-+ b
flz) = Lj__f, con ad—be # 0 — (para que no sean miltiplos ambas rectas)
(A i

La condicién ad— b =5 0 se impone para evitar que la funcion degenere en
una constante. Obsérvese que si ¢ = (0 se obtienen las rectas no constantes.
Si uno quisiera ademés de evitar a las rectas constantes en la definicion
de homogrifica, evitar también a las rectas en general, se deberia suponer
adicionalmente « # (1. Hechas todas estas suposiciones, el aspecto general de
cualguier funcion homografica es bastante caracteristico.

Cualquier homografia se puede levar a la forma:

flz) = X ALl

cr+d e T —
donde:

A=148

=t

B = b=pd

Para tener una idea de cimo son las homografias en general. observen el
grafico 25 en la pagina siguiente.

El dibujo corresponde al caso B = (., donde Gra( ) se encuentra en los
cuadrantes “+-+" y “——" con respecto a las asintotas de la homografia. Si
fuera b = 0 se graficaria en "—+" 'y “4—" con respecto a las mismas. En
enanto al dominio, se tiene que Dom{f) = B — {¢}, yva que en x = ¢ se
anularia el denominador, y sabemos que la division por cero no tiene sentido.

Una tltima observacién es que al momento de graficar, para decidir en
qué cnadrantes hacerlo no hace falta tener presente el signo de /7 en general,
si uno tiene el cuidado de estudiar correctamente las asintotas horizontal
v vertical, que en principio dividen al plano real en cuatro euadrantes. Si
se hizo correctamente esto, es posible determinar los cuadrantes correctos
simplemente tomando - a la izquierda de de la asintota vertical, r, a la
derecha de la misma, y ubicar en el grafico por iltimo los puntos: P =
(iry, flx1)) ¥y @Q = (xa. f(x2)). En los cuadrantes con respecto a las asintotas
donde queden estos puntos es el lugar correcto para graficar la homografia.

Veran enseguida como todo esto se aclara a medida que vayamos resolvien-
do el ejercicio.
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EJERCICIO 15 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

(a)

La asintota horizontal es la de eenacién y = 0, la vertical la tenemos
en .« = (. Podemos tomar vy = —1 ¥ oa = 1, deduciendo que los puntos

P =(14)y @ = (—1,—4) pertenecen al Gra(f). Esto nos muestra que
los cuadrantes donde habremos de hacer el grafico son el * +4+7 y el “——7

siempre con respecto a las asintotas—, no confundirse con esto.

La homografia nos queda entonces una funcion decreciente en cualquier
subintervale contenido en su dominio, que es obviamente Dom( () = R—{0}.
Pero es claro que pese a esto no es mondtona decreciente, pues si tomamos
cualquier par de puntes x| <0y &, = 0 se verifica que & < =y pero no vale
que f (@) < flry). Sinembargo esto no contradice nuestra previa observacion
va'que (. .ra) Z Dom(f).

Figura 26: () =2

0 ?'a‘—:ﬁ——‘d,-x:\eﬂ 2 4x6 B 10

b &K

—10!

Los intervalos de decrecimiento de [ son (—oc,0) (0, +00).
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EJERCICIO 18 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

fefle) = 2 (2% 52) 450
= 2(da' + 208" +2007)F 5r
Sr! + 104 5007 + 5

(c)
Evidentemente f o g(.r] # go f(r), lo que demuestra que la composicion
de funciones no es una operacion conmutativa.

Comentario

Vale la pena aprovechando el espiritn de este ejercicio bacer un comentario con
respecto a la asociatividad de la compesicién de funciones. Ya vimos mas arriba
que la composiciin no es en general conmutativa, pero uno podria hacerse la misma
pregunta en cuanto a la asociatividad de tal operacion. La respuesta en este caso
resulta afirmativa, ya que se verifica inmediatamente que:

(felgah))(x) = figehiz))
= flgthix)))
= (feg)(hix))
((fog)elk)iz)

Por lo tanto, queda demostrada la asociatividad de la composicion de funtiones,
lo que es un hecho importante yva que a partic de esto quedamos completamente an-
torizados a prescindir de la utilizacion de paréntesis para indicar cudl composicion
ge hace primero en una cadena de composiciones. Esto simplifica notablemente la
gscritura, pues gracias a la propiedad asociativa de la composicion, es exactamente
lo'mismo escribir fog ok ot{r) que escribic por ejemplo (((f o g)ok) o p)(x).
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EJERCICIO 19 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 19

(a)
[ — [ es biyectiva pues es una funeién lineal con pendiente m # (0.

Lo que hay que hacer es despejar + como funcién de y en la férmula de [
para calcular su inversa.

-
y=3r—5 = / -SI_ Y=z
—1 r+ ]
—1 =
[ (x) 3
Asi: Obtenemos que la inversa de [ es a su vez una funcién lineal, de for-
mula®: ) _
—1 , 1]
B =St =
g Rt

(b)

Aquf la condicién .+ = [ es importante va que f(r) = 2r° — 1 no es
bivectiva como funcién [ : [ — . Pero si restringimos el dominio de [ v
la pensamos eomao [ : [0, 4-2¢) — R-_| entonces si lo es. Para clarificar esto
no hay nada mejor que observar el grifico de f en el dominio restringido, ¥
comprobar de esta manera su inyectividad’.

"Es probable que el lector recuerde de la secundaria gue la pendiente m® de la recta

inversa a una dada de pendiente m se calcula como m' = ;l Observen como agui se
verifica-esta firmula, ya que la recta original tenfa pendiente m=3, ¥ su inversa resultd
tener pendiente m':}i, que es justo lo que se esperaba.

"Recuerden que para gue una funcidn pueda tener inversa es necesario que sea inyectiva
en €l dominio elegido para ella. 5i esto no ocurriera, habria algin punto yo £ Im§ para el
cual no podriamos decidir donde mandar £=1{ 1.
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EJERCICIO 19 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

y=3—vr+h = 'Vm:.'?r—y
=\ w45 = 32y
= w3y -5
= r=y —OGy+4
= fNa)=a —6x+4

Asi: 7' (—003)— W, fliz) =% — Gr+ 4.

(d)

foR —— Res biyectiva y f~!{r) = ¢z

(e)

Aquf nos restringen el dominio natural de la funcion [ a Dom f = [3, +-0c).
Como v, =3 ya=1=0 = la pardbola es concava hacia arriba v =,
resulta un minimo, cuyo valor es f(r,) = —5. Estamos ahora en condiciones
de determinar la Im( [, dato necesario para calcular su inversa pues nunca
hay que olvidar que una funcion no es sélo su formula, sino que ademas
caracteristicas como su dominio hacen también a una correcta descripeitn de
tal. Imf = [=5,+5) =Dom(/~!). La formula para la inversa la caleulamos
como de costumbre despejando i como funcidén de ¢ en la férmula de f.

y=a'—6r+4=(e=3%—5 — Comp. Cuadrados

= (x—3)=y+5
= |.r—3|=\/m
Comor>3=|r—3=r—3= r—3=\/y+5s
- e =3+ g
= fHx) =346ua 45

Asi: [ZY bt =y 7 r) =34+ v+ 5

()
Acui la funcién f(.r) es exactamente la misma que en (e) con la diferencia

que ahora nos restringen de otra manera el dominio. Nos dicen que Dom [ =
(=503 =z < 3.
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EJERCICIO 24 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 24

(a)

f: By — B es biyectiva, y = In(2z) = ¢ = 2z = & = Lev, Por lo
z
tanto:

1
TR Rues f'(x) = 3¢

(b)

Aqui Dom( () = | pero hay que tener cuidado ya que [ no es inyeetiva
en-este dominio. En efecto (1) = In(5) = f(=1).

Para poder definirle una inversa a [ hay que hacer una eleceidn de la
restrieeion de dominio que vamos a considerar.

Elijamos por ejemplo Dom| f) := [{l, +2¢)..Sobre este dominio +* + 4 es
inyectiva. Como In(r) es a su vez inyectiva y la composicion de funciones
preserva la inyectividad, entonces f(r) nos queda inyectiva en [0, +0c). Y

Im(f) = [In(4). +0c)

Caleulemos ahora la formula para la inversa:™

y=111|[.r2+4:] = =744

= P =eld

= |..r|= e — 4
Cnmu.ri_:‘[]=5|.r|=.r =ar=+ed —4d

Asi:
S8 [Inf4), +00) —J0, +ecly 1 (0) = Ver — 4

Obs: En este tipo de ejercicios no basta con llegar a la farmula de [~ ().
Hay que restringir de ser necesario el Dom( [ para que la misma resulte
inyectiva, también hay gue calcular su imagen para esa restriccién de
dominio, la eual es necesaria pues Imf = Dom (™', y recién a lo altimo
preocuparse por la formula de la funcién inversa. Hacer esto iltimo sin
lo anterior hace que el problema esté MAL.

(¢)

Dom( [} =(—oc, —1)U(1, +20), Nuevamente no resulta inyvectiva en todo
su-dominio, razén por la cual restringiremos el mismo a Dom( ) = (1, +oc).
Encuanto a la Im( /) = R.
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r la formula de f~' ()3

este dltimo, Dom (f~1) = (5, 45
" dominio f~!(x) no seria inyectiva, |
La moraleja de esto es gue
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" todas las soluciones de: sin(x)

de la primera ecuacién podra

2

a_de , dﬁ‘u 27 = para encontrar
la encontrar aquellas que pertenecen
al intervalo [0, 2=) —llamemos a este conjunto Singey— ¥ la solucidn general
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CAra g 1e cos(r) quede inversible ha :
a sn dominio. La mas usual es consider n (cos () = [0,7].
Cor ‘estas restricciones ambas




eniendo en cuenta que sin (arcsin ()] =
ersas y el hecho de que sin® () ={s
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EJERCICIO 29 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 29

(a)

Figura 49: Gréfico de f(r)

Para r = —3 debemaos utilizar la formula correspondiente a » << —1—~"es
decir la de mds arriba; para © = 1 la central; ¥ para » = 4 la de mas abajo.
Luegn:

Fl-3)=-3+2=-1 fily==1 Jdy=3.4-4=38

La funcién y = f(r) tiene solucitn nica para aquellos valores de y donde
la recta horizontal que pasa por (0, y) corta una tinica vez al grifico de f(x).
Entonces y € (—oc. —1} (1. 400).

Comentario: Esta metodologia para determinar cudntas soluciones tiene
una determinada ecuacitn, asi como también para qué valores de y tiene solu-
ci6m (niea, ete... hay que tenerla bien presente, pues mas adelante cuando
llegnen a los ejercicios de estudio de funciones, volverin a aparecer este tipo
de problemas, pero presentados con funciones gue no seran tan triviales como
las gue agui aparecieron.

92



EJERCICIO 29 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

(b)

Figura 50: Gréafico de f{x)

Y 15

“10

L0 B T SR W

Para evaluar flr)yen r = —3; r =1y r =4 debemos utilizar la formula
de més abajo, pues es la correspondiente a @ = —4. Luegn:
1 1 1 1 1
= = -1 1= — = — = —_—— =
3412 ) 142 .3 ) 142 6
La funcién y = f(r) tiene solucién finiea para aquellos valores de y donde

la recta horizontal que pasa por (0, y) corta una tinica vez al grifico de f(xr).
Vemos claramente que debe ser y [—11: —%] L0, o).

Fl=3)

Comentario - Fsta metodologia para determinar cuintas soluciones tiene
una determinada ecuaecitn, asi como también para qué valores de y tiene
solucién Gmica, etc. .. hay que tenerla bien presente, pues mas adelante cuan-
do lleguen a los ejercicios de estudio de funciones, volverin a aparecer este
tipo de problemas, pero presentados con funciones que no serdn tan triviales
como las que aqui aparecieron.
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EJERCICIO 30 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Ejercicio 30

Llamemos = a la cantidad de peses gue posee un individuo determinado.
Es claro que si 0 < ¢ < 100,000, entonees no pagard ningiin impuesto.

La cantidad de pesos por encima de 100,000 se mide haciendo "r —
1000007 v la por encima de “200,000" haciendo “& — 2000007,

La funcién f(r) gue nosda el impuesto que debe pagar esta persona hay

que definirla por partes:

0 st 0< o < 100000
fla) =4 =L sl 100000 < 2 < 200000
B 2= s = 200000

El término “50" en la tercer ecuacién de la formula para () corresponde
al impuesto gue deberd parar nuestra persona por sus primeros 200000 pesos,
que 1o es el mismo que lo que paga por aguel gue exeede los 200000, No haber
tenido esto en cuenta seria un error.

Volviendo al problema, es claro gque nuestra persona posee una riqueza
superior a los $200000 pues de lo contrario pagaria menos de $50 de impuesto.
Por lo tanto la cuenta que da $530 debe haber sido hecha con la tercer
formula.

Pero entonees:

200000
B T2 — 530

1000
S — 200000 1000 480
o = 2000004 480000

<o = GE0000

Asi: La persona posee una riqueza de $GS0000.
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PROBLEMA 3 PRACTICA 1 - FUNCIONES REALES

Problema 3
(a)

La funcién que nos dara el peso total del cintaro segiin la cantidad de agua
que contenga serd lineal. El Dom( f) = [0, 20] que son las posibles cantidades
de agua que puede contener.

La ordenada al origen de esta recta corresponde al peso del cantaro vacio,
va que es el valor de la funcién f(r) enando o = 0. Por lo tanto:

h =2, 55 « (medida en kilogramos)

Sabemos que el peso del cantaro lleno serd de 20/ g 4+ 2, 55K g valores
que corresponden’ al peso del cidntaro vacio con mas el peso de los 20 litros
de agua que contiene. Pero entonces se verifica que:

2,004+ 20=m-204+2,55= m=1

Asi:
flx) = +2,55y Dom( f) = [0,20]

(b)
En el item anterior cada litro de agua pesaba 1K g. Ahora tenemos mer-
curio razén por la cual el peso de un litro del mismo no serd mas de 1/ g.

Afortunadamente se nos dice que 3K g del mismo pesan 40,8K g. De esta
forma podemos dedueir que:

10,8
1K g de mereurio 2% — Ay = 18,6y

Nuestra formula quedara entonces: f(r) = 13,60+ 2,55

(c)

Digamos que el punto de interseccidn fuera . El significado del mismo
alude a que para ese volumen de liguida contenido —agua en el primer ¢in-
taro, mercurio en el segundo-— ambos cAntaros pesan lo mismo. Si pensamos
un poco acerca de dicho punto, hay muchas razones para aludir & gque no
puede ser otro gue a; = 1, es decir cuando los dos recipientes se encuentran
vacios. Aqui les presento algunas:

s Ya que el peso especifico de ambos liquidos no es el mismo, a ignal
volumen no nulo de ambos se'deben tener pesos distintos. (Esta razén
es mas al estilo fisico).
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