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PrAcTICA 3

1. Encuentre y trace el dominio de la funcién.

B =3y
c) f(:v,y)zvy—\ﬂ}n(ww) d) flz,y) =zyv/a*+y
X X
e) f(%y):m £) flz,y) = 2242 1
g) flo,y)=Va?+y? —1+Im(@d—2>—y*) h) f(z,y,2)=1n(16 —42® — 4> — 2?)
1 1
D )= (e =) sene? +0%) D) S = (e )

2. a) Determinar si los siguientes conjuntos son abiertos
(i) A—{ZL‘ y) € R? x—l—y<3}.
(i) B={(z,y) eR? : |z|>2}.
111)C’ {(z,y) eR? : z4+y>2,2>0, y>0}.
) D={(
) E={(

(iv x,y) GRZ:J:2+y2<4}.
T,Y, % 6R3:$2+y2§4}.
(vi) F—{x,y, €R3:m2+y2<4,220}.

b) Determine la frontera de cada uno de los conjuntos del inciso anterior.

V

c¢) El punto (0,0), jes un punto de acumulacién del conjunto A? ;Y del conjunto B ?
El punto (1,v/3), jes un punto de acumulacién del conjunto D ? ;Y del conjunto E ?

3. Trace un mapa de contorno de la funcién, mostrando curvas de nivel

a) f(z,y) ==y

b) f(z,y) =2?—y?
) flz,y) =Vety
d) f(z,y) =y —coszx
e) flx,y) = e/

4. Describa las superficies de nivel de la funcion.

a) f(x,y,z) =x+3y+5z
b) f(xayuz) :xQ_yQ

In(z2 +y?>—1) si(z,y)€A-{0,0))},

5. Sea f: A CR? — R, definida por f(x,y) = { 0 i (z.4) = (0,0)

a) Determine A (el dominio de f).

C

)

b) El conjunto A, jes abierto? ;Cudl es su frontera?
) El punto (0,0), jes un punto de acumulacién de A?
)

d) ;Cual es la curva de nivel 0 de f7?7 ;Y cudl la de nivel 17
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6. Justifique las siguientes afirmaciones

z=0

a)  lim
(2,y)—(0,0)

7. Explique por qué no es posible calcular el limite

b)  lim y=1

(z,y)—(0,1) Y

8. Determinar y probar si existe o no el limite.

a lim x° + 4x3y — bry?
) (z,y)—>(5,—2) ( y y )
ZL‘2
lIlm —+-—-—
(@y)—(0,1) 22 + (y — 1)?

c)

, 8212
e) lim  ———
(z,y)—(0,0) 5+ y
2
g) lim (z +2)y
(zy)—(=2,0) \/(x + 2)2 + 32
: , 22 + o>
i) lim
(2,9)=(0,0) /22 +9y2+1—1
2 2
k) lim Ty +yz” +xe”
(2,9,2)—(0,0,0) 22 +y? 4 24
, (z —y)? x?
m) lim 55
@y)—00 \ (+y)?" /22 + 42

(z— 1)

( %irr%O 0 f(z,y) con f de la funcién del ejercicio 5.
1‘7y - b
b) " yl)l’ghj 3 xy cos(x — 2y)
o (z+y)?
d 1 —
) @)= (00) 22 + 12
3 2
f)  lm LTI
(z.y)—(0,0) 7 +Y
1
b dm
(z,y)—(0,0) = + Y= + 1
i) lim Y = 2y

(ey)—(2,0) 22 +y? —dx + 4

TY +yz + zx

1m &5 &

(.9)—(0,0,0) 2%+ y? + 22
2y

n lim _
) (z,y)—(0,0) z* + 12

0) lim (z=2)y
@2)—102) \ \/(z = 1)2 + (2 — 2)2" /(z — 1)2 + 42

(z —1)7
1m —_—
(zy)—(1,2) x+1y — 3

p)

9. Determine el mayor conjunto en el que la funcién es continua.

1
a) F(x,y):r_y

o) Gy =Vety-ve—y

b) F(z,y) = arctg(z + /y)
d) G(z,y) =sen™' (2 +y?)

z?y? .
) flry.2)= 5 ) fay) =gy S @y 700
e L i@y = (0,0
10. Sea f:R? — R definida por
(z—1y .
fla,y) = ot 0 (z,y) # (1,0) ,
a? si (z,y) = (1,0) .

Determinar todos los valores de a € R para los cuales f es continua en (1,0).
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