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Pasar todo a forma vectorial, comprobar con Wolfram que el nucleo esta generado como dice el enunciado. En el caso descripto por la imagen, sacar que dimensiones tiene.
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Buscar ecuación diferencial que tenga como solución a y; luego igualar la ec con a1 y a0 a e^x y resolver caso no homogéneo.
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Misma definición que el anterior, probar cual es la matriz que da la correspondencia de vectores.
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2. Hallar todos los |z2| € R? tales que lim |1 2 0 zo| = | 2
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Resolucién. [Referencia: ejercicio 12 - Préctica 4.]
Para empezar, analizamos la estructura geométrica de la matriz
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Como el polinomio caracterfstico de A es

p(N) =det(A— ) =-A[(2=X)?—1] = —A(1—-MN)(B-N),

resulta que los autovalores de A son 0,1y 3 y sus autoespacios asociados son, respectivamente

210 0
nul(A) =nul {1 2 0} =gen 0 .
120

11 0
ml(A—I)=nul |1 1 0| =gen
12 -1
-1 1 1
nul(A—3l)=mul | 1 -1 0 =genq (1
1 2 1

Como B = {[0 1] I]T, [-1 1 l]T, 11 I]T} es una base de R3, todo vector r € R3
se escribe de manera tinica como

z=a0 0 11" +a[-1 1 1] +as[1 1 1"

con ay, az, a3 € R. De acd resulta que para todo k € N

Ar=a[-1 1 1] +a:3 1 1 1]7

. ae k . P
y en consecuencia la sucesién (A a:) ke €S convergente si, y s6lo si, a3 =0, y en tal caso
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lim A*z=ay[-1 1 1]

k=00

Poniendo az = 2, se concluye que

x 21
x| € RrR? ].lm 1 2
T3 1 2
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Pregunta

Puntiia como

¥ Marcar
pregunta

Sea B la base de Rlz] definida por
B={1+x1-x2+32 3z +52%}
ysea T € L(Ry[x]) definida por
T(1+ 1) =32 + 209,
T(1 — x) = br + 327,
T(20 + 32%) = 15z + 152* + 42",
T(3r +517) = 25r + 247* 4 62*.
Entonces.
Seleccione una
©  a Nu(T) = gen{-3z" — 20 —x + 5,—52° — 52 +8) . ¥
b. Ninguna de las otras es cofrecta
¢ Im(T) = gen {922 + 212 + 4,37 + 2}
d In(T) = gen {3r+ 2,1}
e Nu(T) = gen {62 + 192% + 8z — 1,02% + 312> + 16x — 1}
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Pregunta

Puntia como
100

Sea L: C*(R) — C=(R) el operador diferencial L]y] = y" + ayy’ + ay tal que la ecuacién Lly| = 0 tiene como
solucion a la funcidn y = 2¢* + 3¢* La solucion general de la ecuacion Lly| = c* es
Seleccione una:

a. Ninguna de |as otras es correcta.

b y=3e" +ae" +b* conabeR.

Cy=—€+ac" +be'* conabER

d y=4e* +ac™ + be* conabeER. v

e y=1e™ 4 ac™ 4+ bed con a,beR .

La respuesta correcta es: y = Je* + ae™* + be**  con a,b€ R .
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2regunta

untiia como
.00

F Marcar

Sean 8, y 8, los subespacios de R definidos por
S.:{[n T J;]TEI“:“=IJ}Y

Si=gn{(t 1 17}

ysea T': R® — R? la transformacion lineal definida por.
(1 of)=p 19",

(-1 o7)=p 1 0

([t o)) =p -1 0.

Entonces:

Seleccione una:
a T es la proyeccion de g3 sobre 8, en la direccion de 8,

b. Ninguna de las ofras es correcta

“ ¢ T eslasimetria de R* con respecto S, en la direccién de 8. X
d. T es la proyeccion de R* sobre 8, en la direccion de S,
e. T es lasimetria de R* con respecto S, en la direccién de §,
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2.24 @ [ver Ejercicio 2.7] Sea V un K-espacio vectorial y sean Sy, So dos subespa-
cios complementarios de V (i.e., todo vector v € V se escribe de manera tnica como
v =wv1 +vg con vy €Sy y v2 € Sy). La proyeccion de V sobre Sy en la direccion de
Sy, denotada por Ilg;s,, es la transformacién lineal de V en V definida por

Ig,s, (v) := vy.
Analogamente, se define Ils,s, por Ils,s, (v) := va.
(a) Explicar por qué IIg,s, es la tinica transformacién lineal de V en V tal que

v siveS,
Hslsﬂ(”):{ 0 siveS,
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(d) Mostrar que Xg,g, := Iy — 2Ig,s, es la tnica transformacién lineal de V en V
tal que

v siv e Sy,

ESlSz(U):{ —v siveES,,

razén por la cual Xg;s, de denomina la simetria de V con respecto a Sy en la
direccion de Sy.

(e) Explicar por qué 22152 =Iy.
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Pregunta

Puntia como 1
¥ Marcar

Sea V un K -espacio vectonal, sea B = {u;, vy, 13} unabasede V,

y sea T € £(V) la transformacidn lineal definida por

T(rn) = vy, T(va) = vy + va, T(vy) = —vy.

La matniz, con respecto a la base B, de |a simetria de V con respecto a Im(T)
en la direccién de Nu(T) es:
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