Al‘gebra 9. Parcial 26[00f19 . Tema

@ Sean S\C?ZD) Szcg los SuLeS‘:acios de][\inidos' For _
Si={pet: plo)-0} Sy = gen { 121, ta1]

1. ?roLar %UQ Sl+ 82 = @2

2. Demostrar ge la suma G+, no es ditecta.

1. Sea p(t)= at*+btrc : peES, ® pPO)=0® <=0
& p(t)- at’+ bt
Por lo tanbo S, = ﬁen{tz, ‘t}

§ onfonces S;+32=3€ﬂ {tz,'l, tz_t)tﬂ}:jen{tz;t,tﬂ}f
eSc.l.de los dos anteriores

los vectores {z' 1, son li.  Puede PFOLafse, {oor e)emp\o, tomando
Coordenadas Con fespecto 3 [a  base canenica {11 y viendo gue

las Coordenadas Son |.i. Entonaces
dn$1Sy =3 A S45,ch > SiS=D

9. En e ¢sSo de dos Subespacios S, § Sz, la suma es directs Sijsélo Si

SiNS={0] . Tero en este caso it € NS,

S Uha alternativa es tonsiderar que ? =S+, Y por enole

o/,;n@: me S, + c)imSz - Jim (81052)
5 - 2 4+ 2  _dm($NS,;)

Con lo cual Jim(&ﬂsz)#ﬂ




@ Sea L'- B R? e +rans$ormac;o'n lineal Yal que

D
[”BB\= 0 1
' - 1 uz _M
e Be{unt et} oy B {00 (01, (102)]

1. Hollar  todos los weR para los  Cuales ¥ & on iSomo(‘,YiSmo,
9. Yara w=-f , hallar una base de NU(“-
3. Para ol=-! , hallar todos los PG E fal gue S:(P)= (2 2 5)t

1. Dado g{ue clim())z = Clim Nuv («t)"' Aim Im(‘”

————

3
alcanza con frobar 303 dim Nv(f)=0, }wfgue en tal (aso Xes un

monomorlfisuno Y dm Im(f)=3 . on lbo cosl [m(,f):(Pz J fes

tambien 0 epimocfismo.

Para  probar e dimNu(f) =0, el unico Vector de ) que e transforma

en (000) debe geor el nolo. Vale decir que considerando  Coofde nadas

Gon fespects @ dos bases ((;ualesguiera) el Sistema homogeneo
[Flgg B, = (00 0)°

debe ser Compa’ri ble determinado. En resumen,

det ”\]88‘ * 0

con lo cwal e l/eja‘ 3 ‘
W x-2 - (wt)(w-2) $0 !oce 713~{-1,2}]

2. Si w=-t queda

[t

d|
— < —
—
}
—




Yy en tal caso es
o Nel g = gen {(-2 1 1)}
Eslss Son kg c_ggrdenadas Con Fes‘;ecfo a lo base B de ague“os

Vectores de 2 ve Je Fronslorman en 0Ops- Entonces
R

No(£)= gen | -2 (1etst?) 41 (1-t) v 11] = gen { -3t-2¢7)

—

La base buscada es ,{'3t'2t2}\

en cenby lag Coofdenadas:

3. Se b\an’rea on Sistema de ewaciones feniendo

[, ), = [l225)T,

> plt)= A (—2(f+t+t7) +1-0-1)+ 1.1) + (1 (1+t+t2)+ {. (1-t)+(-:).1)
bt)= A (-3t-24) + 1417

Ilbe { 14t + A(—s’c—th) : A€ Q}l




@ Sea Sc ?23 el sUbesPacio cleginio\o por S = gen (t, t% 1} .
Considerando el Pr‘oducfo inferno (?,Q) = ["P(t)Q(t) dt
1. Hallar St "

2. Holle lo transformacisn lineal gue a on polinomio B le ssigro

v \DWﬂecci&\ or-loaona\ sobfe S.

St - {peQ: ¥eeS: (h9)=0)

Dado gue los eclementos de S oa de la forma wi+ (B(tz—w) |
S' ety Jormado por ogellos pe¥ o (pt)=(p.t=1)=0.
Phnfeands n peB gendico  p(t) athr bty c -
(atbtec,t)=0 & a@z_t)Jr b (tt)+c(it)= 0 & b=

0 %3 0
(3%2+ bt+c, {2','\: 0 @ a(t] )+ b (1, 1)+ c (1,{2—1) =0 .
~bhs 0 43

= -;—g-\a— }\C =0 & -*av+‘5C= 0 & a=-5¢C

. los elementes de L Son de b _to(ma F(t): “5ctyc = ¢ (’5t2+1)
(ceR)
St. gen {—5tz+1}

2. Dado jue dimSt ¢ dmS ~ cenviene }oroJec’rar sobre St pars lu%jo vsal

wo p-RpiBp o Rps PR

| | 1 |
Dado  que [-5t%1) es wna base orfﬁonal de 7, considerando un

))ol.‘nomio jene’ri co Como an*es Se tiene

2 b4
Pl (aiz-/-l;t./.vc) - (at2+bt+c ’ '5t+1). (_5tz+1) _ 39 3c: (— 5{:7}1>
° (-5t%1, -5t% 1) '.3§

2_,;_(;“;) (-5t1+1) = f—(aw)’(z- % (a+c)

2 2 2, . \ 12
= 'PS (at+b’uc) - a’c+bt+c-(%(a»c)t{-‘—;(a\tc)):(.‘—:-a-%c)f + bt *%ZH%—C




@ Seoe V un R- espacio vectorial Con  base ockonotmal  {vi, v, va}
1. ?Fobar que {Vﬁ Vo, i-Va, Vs‘] es vna base Of“tojona\ de V

2. Caeolar Vo distancida de v- 3v-3¥%-vz a S-: gen {V,Jrvz- Vs Va}

1. Se ¢lolan los  productos iaternos de los elemenfos de b base teniendo
ceats  que o frimera base es ortonormal.

en
(Wt , i-v2) = (Aw)- (W ¥e) r (i, n)- (o, %) = 1-0+0-1 = 0/
(

VitV Vs) = (Vt, Vs) + (Vz,Vs) = 0+0 =07 > Son Tres vectores a0 wlos
Yy orfogonales . 'Lvejo Son
( ) = (v, v)- (v, Va) = 0-0 = 0 jipealmente iadependientes
4 forman vna base del
2. d{y, S) = Jv- V | - “'PL vl espacio de dimension 3.

Para  calcolsr St s plantea 0n vector 3909—“60 W= oVt vy 4 ¥vs

ljue

(W, vitvg-v3 )= 0> 0((\/..\«)% (S(Vz,vz)fb’(vg‘va)éo > d+p-¥=10
(wv)=0 & Y(sw)=0 & Y=0

Con o coal wsp=0 » p=-o el vecto jeném‘co de St oes
w= &V -dvy, = O = g fv-vf.

Yo fenemos wma bose ortogenal de St Y podemss progectar v

Pove (080) () - 200002 08) g (yon)
(V”VZ, Vf'V2) (V'IV') t (Vz'vz)
= 3y -3y

5 dfyg)-|(sn-ay , 3u-34) - (o7




®)  Sean [.vaw 9: WU dos fransformaciones liaes les
. Demostrar que No(f)c Nu(9:4).

2. Demogstrar que , S j es U monomorpiSmo, enfonces Nu(f)= Ny (90f).

9
.V f W U

Nu(f)

Sea xeM(f) = [(x)=0w > 9[{6)]- 9(0w) = Oy

= (9f)(x)= Oy = %€ Nu(3})
Esto prueba la inclosion ~ Nu(f) < Nu (9.§)

2. Falta brobar la ofra inclusion:
Sea xe No(af) = (3Nx)=0s = 3L = 0y

> e Mig)={ow} > ez 0w = xe i)

o
porque 9 es monomor-fismo

Por b tanbb  Nu (904[) c NU(D

Jum‘o con 3 inclusion anterior pme\oa Que Ny

(9.0)= Nu(f)




